M2B-P, MA3 Cviceni 5 a 6: Integracni obory v kartézskych, valcovych
5. a 11. listopadu 2019 a kulovych soufadnicich v R?

Vypocet trojného integralu a jeho uziti

Piiklad 1. Vyjadrete jako téleso mezi grafy spojitych funkei obor B ohrani¢eny plochami:

(b) 2=0,y=0,2=0,2x4+y + z = 3,

(c) z= g\/m,z =h (a,h > 0).

Piiklad 2. Vypoctéte [[ [, f(z,y, z) dzdydz, je-li:

(a) B jako v Piikladu 1(a), f(z,y,2) = 2%yz,

(b) B jako v Piikladu 1(b), f(z,y,2) =2z —y — z.

Piiklad 3. Proved'te transformaci oboru B pomoci valcovych soutfadnic, je-li:
(a) B jako v Piikladu 1(c),

(b) obor B ohrani¢eny plochami z? + y? + 22 = 2,z = 22 + 3>

Piiklad 4. Proved'te transformaci oboru B pomoci kulovych soufadnic, je-li obor B ohrani¢eny

plochami:

(@) 22+ 1y +22=9,2= \/m (uvnitt sféry, vné kuzelu, nad rovinou xy),

(b) 2® + 92+ 2% = 1,2 = /22 + y2 (uvnitt sféry, uvniti kuzelu).

Priiklad 5. Vypoctéte objem télesa B, je-li:

(a) B jako v Prikladu 1(c),

(b) B jako v Piikladu 4(a).

Piiklad 6. Vypoctéte hmotnost a urcete souradnice télesa B s hustotou h(x,y, z), je-li:

(a) B jako v Piikladu 3(b), h(z,y,2) =k, k > 0,

(b) B jako v Piikladu 4(b), h(x,y, z) = /x% + y? + 22.



